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RELACOES FUNDAMENTAIS (P4gina 48)

> PRIMEIRA RELACAO FUNDAMENTAL

Aplicando o teorema de Pitdgoras no
M triangulo OAM temos:

senx| 1

OM? = 0A* + AM?

12 = (senx)? + (cos x)?

sen’x +cos’x =1

> SEGUNDA RELACAO FUNDAMENTAL

" senx
X =
5 cosx
» Outras relacdes fundamentais
. Cos x 1 1
cotgx = secx = cossecx =
senx COS X senx

A partir das relagdes acima podemos obter outras relagdes:

. 1

cotgx = tgx seclx=1+tg’x cossec?x = 1 + cotg?x
Exemplos:
4 3

1. Dado senx = -z ¢© 7” < x < 2w, obtenha:
a) cosx b) tgx c) cotgx d) secx €) cossec x
2. Simplifique as expressoes trigonométricas:

(cossecx—senx) _ 1-sen? x
a)y = . b))y =———

cotgx-secx COSXx
3. Verifique as identidades
senx COosSXx

a)y =senx-secx =tgx. b) + = tgx - cotgx.

cossecx secx
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TRANSFORMA COES TRIGONOMETRICAS (Pégina 44)
ADICAO E SUBTRACAO DE ARCOS

Cosseno da soma e cosseno da diferenca

cos(a+b) =cosa-cosb—sena-senb cos(a—b) =cosa-cosb+sena-senb
Exemplos:
1. Calcule.
a) cos 75° b) cos 15°

Seno da soma e seno da diferenca
sen(a+b) =sena-cosb +senb-cosa sen(a—b) =sena-cosb —senb-cosa
Exemplos:

1. Calcule o valor de:
a) sen 75° b) sen 15°

Tangente da soma e tangente da diferenca

tga +tgh tga—tgh

tg(a+b) = —b)=————
ga+b) 1—tga-tgb tg(@a—b) 1+tga-tgb

Exemplos:

1. Calcule tg 75°.
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A partir dessas transformacgdes podemos obter outras.

Duplicac¢ao de arcos - Seno do arco duplo

sen(2a) = 2sena- cosa

Cosseno do arco duplo cos(2a) = 2cos?a—1

cos(2a) = cos?a —sen®a
ou

. cos(2a) = 1—2sen?a
ainda

Tangente do arco duplo

2tga

tg2a = ———
644 1—-tg?a

Exemplos:

sen2x

1. Simplifique: y =

2senx

2. Verifique as identidades.

1+cos2x

sonzx cotg x. b) cossec 2x + cotg 2x = cotg x.
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EXERCICIOS
1. Simplifique cada uma das expressoes:
1-sen? x cos?x-1 1+tg?x
—_— b) ———— c) (sec’?x — 1) cotgx d) —e2
cosx cotgx secx
senx+tgx senx—2sen3 x ) sena+cosa
g seca+cosseca

cosx+1 2 cos3 x—cosx

2. Verifique as identidades

a)sena-cosa-seca-cosseca =1 b) tga + cotga = seca - cosseca
tga—cotga
c)cosa+tga-sena = seca d)=—————=2sen’a—1
tga+cotga
) 1—-cosa sena f) t Lt t 2
€ = cotga a = cotga-sec a
sena 1+cosa J J J
) 1+cosseca _ 1+sena
g cosseca—1 1-sena
RESPOSTAS
sen3 x
1. a)cosx b) — P c)tgx d)secx e)tgx f) tgx 2)
senacosa.
1 1
2. a)sena-cosa-seca - CoSSeca =-sena €esa- . =1.
€654 sena
1 tg?a+1l sec’a 1 cosa 1 1
b)tga + cotga =tga +—= £ = = . = . = seca - cosseca.
tga tga tga cos2a sena cosa sena
2 2 2
sena sen-a cos“ a+sen“a 1
c)cosa+tga-sena =cosa+——-sena = cosa + = = = seca.
cosa cosa cosa cosa
sena cosa sen? a—cos? a sen? a—cos?a
tga—cotga cosa sena cosa sena cosZa 2 2
= = = =sen‘a—(—1—sen“a) =
) tga+cotga  S€na , cosa sen? a+cosZ a 1 ( )
cosa  sena cosa sena cosZa
2sen’a — 1.
e) 1-cosa _ (1-cosa)(1+cosa) _ 1-cos’la sen®a __ sena
sena sena(l+cosa) o sena(l+cosa) o sena(l+cosa) " 1+cosa
) 5
cosa sena cos“a+sen“a 1 scosa°’.
f) cotga +tga = + = = == $— = cotga - sec’a
sena cosa senacosa senacosa ssenaces+a
1 sena+1 s
) 14cosseca _ sena __ m _ sena+1 _ 14+4sena @ C“teeee®
g cosseca—1 —L__q  1ZS€D4@ T4 _gsena  1-sena
sena sena-
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